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Examenul national de bacalaureat 2025
ProbaE. ¢)
Matematica M_st-nat
Model ianuarie 2025

BAREM DE EVALUARE S$I DE NOTARE

Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii

* Pentru orice solutie corectd, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzator.

* Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in limitele
punctajului indicat ih barem.

* Se acorda 10 puncte din oficiu. Nota finala se calculeaza prin impartirea la 10 a punctajului total acordat pentru
lucrare.

SUBIECTUL | (30 puncte)

2 2 3p
4-6) -(4+6) | |
lo ( = Swd,& ut ﬁ
. Os 2 dfauc&
(16-6)° 2p
= |095T= log, 25=2
2. | f(A={f()|xeA}; f(-2)=-3; f(2)=5; 2p
b — — 3
V(—b—Aj varful parabolei, —bz—le A;a=1>0,minf = f(-1)=-4¢ f(A) P
2a 4a 2a
= f(A)=[-4,5)
3 Notam Iog2x=t:>2t2—5t+2:0;tl=2;tZ:% 3
. 1 . 2p
log, x=2=x=4si Iogzx:5:>x:\/§ care convin
4. | Numir de cazuri posibile 2° =32 2p
Cazurile favorabile sunt: submultimile cu doua elemente, in numar de C52 =10, 3p
submultimile cu un singur element, in numar de Cf =5 si submultimea vida. In
total 16 cazuri favorabile. Probabilitatea P = 16 :%
5. | Fie 0(0,0)ed, = d(d,,d,)=d(0,d,) 2p
6-X,—8-y,—5 3
Distanta dintre cele doua drepte este d (d,,d,) = 5% Yo = | 1 P
J6+(-8) 2
3
Pentru XE(zz,%”) cosx<0:>cosx:—§ P
6. sinx cosx 25 2p
tgx+ctgx=——+ —=—
cosx sinx 12
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SUBIECTUL al Il-lea (30 puncte)
3x —2x 2p
Ax)-1, =
La) ()=, (GX —4XJ
a
) 3
det(A(X)—1,) :‘3)( X‘ = 3x-(-4X)—(-2x)-6x =—12x*+12x* =0,VxeR P
6x —4x
b) 3 - 2p
AX)=1,+xA; A= 6 _4 FA(Y) =1L+ YA Ax+y—xy) =1, +(x+y—xy)A
AZ=—A; AX)-A®Y) =(1,+XA)-(1,+yA) =1, + XA+ YA+ xyA’ =
|, +XA+YA-xyA=1,+(X+y—-Xy)A=A(X+y—-Xxy), VxyeR 3p
C _y2 _ _y2
) N ()41, = A2X )+ 1, = 2+3(2x—x%)  —2(2x—x%) 2
6(2x—x%)  2-4(2x—x?)
det(A*(X) +1,) =4-2(2x— x*) =4 —4x +2x* :2(x—1)2+2>0, vxeR 3p
2.8) opq. 11 2p
1 1 2025 2025

2025 2025 e 1 1 1 1
2025 2025 2025 2025

1
2024 2025 1 (:Swd,/&/ o ﬁa/awj 3p

T 20252 2024 2025

b) | eox=xoe adevirat pentru orice X e (0,1) in baza comutativitatii adunarii si
2024 xe 2p

inmultirii numerelor reale; Xoe=X< =X
2025xe—x—-e+1
20248 = 20258~ X ~e-+1.> (L-X) (2025 -1) =0 = e === < (0, 3
iy . X-y 2p
Conditia de morfism f (x-y) = f(x)o f(y),vx,ye(0,); f(x-y)=——2—
X-y+2024
X 2024x X
F(0)o F(y) = . Ty Y= f(xy) ()
X+2024 y+2024 2024xy+2024° xy+2024
(2) Injectivitatea: Vx;, x, € (0,0) astfel incat f (x,) = f(X,) = X, =X,; 3p
X X

f(x)="1(x,) < & XX, + 2024, = XX, +2024X, < X, =X,

X, +2024  x, +2024
(3) Surjectivitatea: Vy € (0,1),3x € (0,0)astfel incat f(x)=y;Din f(x)=y =
2024

X+2024=y<:>x—xy:2024y<:>X:Tyye(o,oo),Vye(O,l)

X
X+ 2024
grupul multiplicativ al numerelor reale strict pozitive ((Ooo)) si grupul (G, o)

Din (1), (2)si 3) f:(0,00)—>(0,1), f(x)= este un izomorfism fntre
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SUBIECTUL al Ill-lea (30 puncte)
, e 9 17Y sy (9, (17
f (x)=(e s 3—§x2+12x—?) =(e ) —(Exz] +(12x) —(?j = 2p
l.a)
:(e3”3)-(—3)—%-2x+12-1—0:—3-e3”3—9x+12 P
b) | f)=0si f'()=0 2p
ecuatia tangentei y—f(1)=f'() - (x-1) = y-0=0-(x-1) <= y=0 3p
C) | £200=9e—9 f"(1)=0 2p

f”(x) >0 pentru orice x (—c0,1], deci f este convexa ¥x<1 si f"(x)<0 pentru
orice xe[l,+0)= feste concavd Vx>1 = f are un singur punct de inflexiune

2.a) | f(x)=2025-2025-x***, pentru orice Xe(—oo,l) este continui fiind o functie | 2P

clementard. f (x) =Inx, pentru orice xe(L,0) este continud fiind o functie

3p

elementara
L) =1,() = f(1) =0= f continua in x =1. Din continuitatea functiei f pe R= | 3p
f admite primitive pe R
b) | f continua pe R

e ! 2024 € _ 2025 N ' _ 3p

Io f (x)dx __[0 (2025 - 2025x***)dx +L In xdx _(2025x —X ) O+I1 (x"Inx)dx =

(5] e
:2024+xlnx1—J.1x-ldx:2024+e—(e—1):2025 2p
X
©) | 2025 [T 12 @dt+[" 122 (0)dt =2025[ £ 2% (t)dt + [ In** (t)dlt =
X X X 3p
2025 L £ (t)dt +tIn*t| 2025 L f 2024 (t)dt = Z

x Sesala wr '

:tInZOZStL =X|n2025X= xf 2025(X) (: W 2p
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